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第2讲 二次函数图象专题（一）

一、 、 、 、 、特殊值的符号

1. 、 、 、

二次函数：

  推导 字母的符号 图象特征

开口方向
开口向

开口向

对称轴

对称轴为

（ 、 号） 对称轴在 轴的

（ 、 号） 对称轴在 轴的

总结：

与 轴交点

图象过

与 轴的交点在 轴的

与 轴的交点在 轴的

与 轴交点

与 轴有唯一交点（抛

物线顶点落在 轴）

与 轴有 交点

与 轴 交点
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2. 二次函数特殊值

代数式值 自变量取值 图象举例
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举个“栗”子

栗子1

A. B.

C. D.

1. 函数 和 在同一平面直角坐标系内的图象大致是（   ）．

栗子2

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

2. 已知二次函数 （ ）的图象如图所示，有下列 个结论：① ；②

；③ ；④ ；其中正确的结论有（  ）．
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A. ②③④⑤ B. ①③④⑤ C. ①②④⑤ D. ①

3. 如图，二次函数 的图象过点 ，对称轴为直线 ，下列结论：①

；② ；③ ；④ ；⑤ ，其中正确的序号

为（   ）．

二、 、 、 、最值、平方差之间的关系

1. 、 之间的关系

y

OOO x

利用二次函数对称轴为： 推导 .

例如：

已知函数对称轴为 ，则令 = ，即可得到  .​​​​​

 

❓思考：

若将条件改为：已知函数对称轴在 的右侧，应该如何推导.，

2. 、 之间的关系

y

OOO x

①先根据对称轴求出 的等量关系，然后在特殊值中将 进行替换 .

例如：

已知二次函数 过点 ，对称轴为 ，求 、 之间的关

系.

由对称轴为 可得， ；由过点 ，可得 ；

将 代入到等式中，即可得到  .

 

②若已知二次函数与 轴的两个交点坐标，可直接利用韦达定理  .

如上述问题，可直接由 ，得  .
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3. 、 之间的关系

经过了上述内容的学习，求解 、 之间的关系与上述方法类似，在特殊值中替换 即可 . 

4. 二次函数的最值

y

OOO x

❓知识回顾：

二次函数 的顶点坐标为   .

当自变量取值范围为全体实数时，二次函数的最值一定在 处取得：

开口向 时，二次函数有最 值；开口向 时，二次函数有最 值 .

总结：

①最小值意味着比所有的函数值都 ；同理最大值意味着比所有的函数值都 ；因此根据图象，可

比较最值与其余函数值的大小关系 .

②当题目中出现 时，除了要考虑 外，二次函数中顶点纵坐标 也含有这个形

式；因此根据图象中二次函数最值的位置，可利用最值的意义求出 与 或其它参数的关系.

例如：

如图可得，①

                  ②

5. 平方差

❓知识回顾：

平方差公式：  . 

栗子3

A. B. C. D.

4. 抛物线 （ ， ， 为常数，且 ）经过点 和 ，且 ，当

时， 随着 的增大而减小．有下列结论：

① ；

②若点 ，点 都在抛物线上，则 ；

③ ．其中，正确结论的个数为（   ）．
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A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

5. 二次函数 的图象与 轴交于点 ，与 轴的交点 在 与

之间（不包括这两点），对称轴为直线 ．

下列结论：① ；② ；③若点 ，点 是函数图象上的两

点，则 ；④ ．其中正确结论的个数是（   ）．

栗子4

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

6. 二次函数 的图象如图，给出下列四个结论：

① ．② ．③ ．④ ，

其中正确结论的个数是（   ）．

栗子5

A. B. C. D.

7. 如图，已知二次函数 的图象与 轴交于点 ，与 轴的交点 在

和 之间（不包含这两点），对称轴为直线 ．在下列结论中：① ；②

；③ ；④ ；⑤ ．正确结论的个数为（   ）．
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栗子6

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

8. 已知二次函数 （ ）的图像如图所示，在下列五个结论中：① ；②

；③ ；④ 正确的有（  ）几个．

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

9. 已知：抛物线 经过点 ，且满足 ，以下结论：①

；② ；③ ；④ ，其中正确的有（   ）．

三、 轴交点距离、线段关系

1. 轴交点距离

❓知识回顾：

当 时，求二次函数 与 轴的交点坐标：

即令 ，可得： ，

因此， 轴两个交点的距离：
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 抛物线与轴交点和顶点构成特殊三角形：

抛物线 与 轴交于 、 两点，点 是抛物线的顶点．

① 当 是等腰直角三角形，则 __________；

② 当 是等边三角形，则 __________．

依题可知 ，

．

当 是等腰直角三角形时，则

，

整理得， ，即

， ，

∵ ，∴ ．

当 是等边三角形时，则

，

整理得， ，即

， ，

∵ ，∴ ．
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栗子7

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

10. 如图，二次函数 图象的顶点为 ，其图象与 轴的交点 、 的横坐标分

别为 ， ，与 轴负半轴交于点 ．在下面四个结论中：

① ；

② ；

③只有当 时， 是等腰直角三角形；

④使 为等腰三角形的 值可以有两个．

其中正确的结论有（   ）．

A. 6 B. 9 C. 12 D.

11. 如图，已知抛物线 与 轴交于点 、 （点 在点 的左侧）， 为

顶点，将抛物线 绕点 旋转 ，得抛物线 ，点 ， 旋转后的对称点为 ， ．若四边形

为矩形，则 的值是（   ）．
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2. 线段关系
y

OOO x

如右图，二次函数 与坐标轴交于 、 、 三点 .

①若 ，则 ( )， ( )

②若 ，则 ( )， ( )

栗子8

A. B. C. D.

12. 如图抛物线 （ ， ， 为常数，且 ）的图象交 轴于 和点 ，交 轴

负半轴于点 ，且 ，下列结论：

① ；② ；③ ；④ ．

其中正确的个数是（   ）．


